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Proiect cofinantat din Fondul Social European prin Programul Operational Capital Uman 2014-2020
Axa prioritara 6: Educatie si competente

Prioritatea de investitii 10.i: Reducerea si prevenirea abandonului scolar timpuriu si promovarea accesului egal la invatdmantul prescolar, primar si
secundar de calitate, inclusiv la parcursuri de invdtare formale, nonformale si informale pentru reintegrarea in educatie si formare

Obiectivul specific 6.4: Cresterea numdrului de tineri care au abandonat scoala si de adulti care nu si-au finalizat educatia obligatorie care se reintorc in
sistemul de educatie si formare, inclusiv prin programe de tip a doua sansd si programe de formare profesionald

Obiectivul specific 6.6: Imbundtdtirea competentelor personalului didactic din invatdmdntul preuniversitar in vederea promovdrii unor servicii educationale
de calitate orientate pe nevoile elevilor si a unei scoli inclusive

Titlu proiect: “Acces la programe de educatie si formare profesionald pentru tinerii si adultii din judetul Dolj care au pdrdsit timpuriu scoala (1)”

Cod SMIS 2014+: 135711

MATERIALE DE PREDARE-INVATARE
MATEMATICA

Modulul M2

Program , A doua sansa” pentru invatamant secundar inferior
versiune finala

=n

A.3.1 Organizarea, monitorizarea si evaluarea programului ,A doua sansa” si a stagiilor de pregatire practica de 720
de ore

POPESCU LUMINITA VIORICA CHISTINA
Expert curriculum (Matemati

Iulie 2023

Continutul acestui material nu reprezintd in mod obligatoriu pozitia oficiald a Uniunii Europene sau a Guvernului
Romaniei
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TRIUNGHIUL

La finalul unitatii de invatare, elevul va fi capabil:

# sa identifice elementele si proprietatile triunghiului;

# sa utilizeze corect notiunile de congruenta si asemanare;

# sa stabileasca pozitia elementelor geometrice in desen: paralelism, perpendicularitate,
congruente, asemanari,

# sa compare unghiuri si triunghiuri.
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Triunghiul: recunoastere, reprezentare prin desen, identificarea
elementelor

Dacid A4, B, C sunt trei puncte necoliniare, atunci reuniunea segmentelor AB, AC, BC formeaza
triunghiul ABC.

gﬂ
Z Desendam Citim Scriem

P —
<=
U — A

triunghiul ABC A ABC

Triunghiul este reuniunea segmentelor determinate de trei puncte necoliniare.
Elementele unui triunghi sunt laturile si unghiurile sale.

Un triunghi are 3 laturi si 3 unghiuri.

Segmentele AB, AC, BC se numesc laturile triunghiului ABC.

<A, ¥B, %C se numesc unghiurile triunghiului ABC.

Punctele 4, B, C se numesc varfurile triunghiului ABC.

O]
AN N N N W R N

Perimetrul unui triunghi este egal cu suma lungimilor laturilor sale.
PABC :AB +AC+BC

Exemple:
# Varfurile A MNP sunt punctele M, N si P. M

# Laturile A MNP sunt segmentele MN, MP si
NP 5 9

# Unghiurile A MNP sunt <M, <N si «P.
# Latura MP se opune <N.

# 4P se opune laturii MN.
# Pynp = MN+ MP + NP =5+4+9+4+10=24cm

3
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Clasificarea triunghiurilor in functie de lungimile laturilor

‘gﬁ
‘%W‘é v Un triunghi care are laturile de lungimi diferite se numeste triunghi oarecare.
g f
o G4
=

=2 ¥ (Ceade a treia laturd se numeste bazi.

= v" Un triunghi care are doua laturi de lungimi egale se numeste triunghi isoscel.

K
&

v Un triunghi care are laturile de lungimi egale se numeste triunghi echilateral.

M

Exemple:
# A ABC este un triunghi oarecare.

A

# A MNPeste un triunghi isoscel de baza NP. o
MN = MP

# A ODE este un triunghi echilateral.
OD = OE = DE

Clasificarea triunghiurilor in functie de masurile unghiurilor

\5
W v Un triunghi care are toate unghiurile ascutite se numeste triunghi ascutitunghic.

._ v Un triunghi care un unghi drept se numeste triunghi dreptunghic. Latura opusa
!S unghiului drept se numeste ipotenuzd. Laturile alaturate unghiului drept de numesc

4
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Exemple:
# A ABC este un triunghi ascutitunghic.
A P
M N
B C
# A MNPeste un triunghi dreptunghic; o

NP este ipotenuza;
MN si MP sunt catete.

# A ODE este un triunghi obtuzunghic.

v Suma unghiurilor unui triunghi este 180°.
v Unghiurile triunghiului echilateral au masura 60°.
C
Exemple: 60°

# A ABC este un triunghi ascutitunghic.
XA+ «B + «C = 70° + 50° + 60° = 180°

# A MNP este un echilateral.

p

60°
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Sda exersam!
1. Pentru fiecare din triunghiurile de mai jos completati dupa model tabelul:

C
aQ M 0
R
:
A B N
p

Triunghiul A ABC AMNO A PQR ATSU
Laturile triunghiului AB,BC,AC

Unghiurile triunghiului | <A, «B,xC

Varfurile triunghiului AB,C

2. Folosind desenul de mai jos stabiliti valoarea de adevar a urmatoarelor propozitii.
a) Latura AC se opune <A. F A
b) Unghiul opus laturii BA este «xC.
c) Latura opusa <B este AB.
d) Latura opusa «C este AB.
e) Unghiul opus laturii AC este %B.
f) Latura opusa «C este BC.

>2>>>>>
M T

3. Folosind desenul de mai jos stabiliti valoarea de adevar a urmatoarelor propozitii.

a) BC=AB. A F N

b) AB = AC. A F §

c) A ABC este isoscel de baza BC. A F "
d) <B = <C. A F

e) <B = <A. A F M

f) MN = MP. A F

g) A MNP este isoscel de bazi MP. A F = ¢

h) «P =M. A F

i) <N = <P. A F
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4. Tn triunghiul ABC masura <B = 90°. Folosind desenul de mai jos stabiliti valoarea de
adevar a urmatoarelor propozitii: c
a) BC este ipotenuza A ABC. A
b) AC esteocatetiin AABC. A
c) ABesteocatetiin AABC. A
d) AC = BC A

™ T 1 T
by

5. Uniti punctele de mai jos pentru a obtine :

e o o o o o o e o o o o o o
e © o o o o o e © © © © o o
e o o o o o o s o s 2 % %
e o o o o o o e o o o o o o
e o o o o o o e o o © o o o
a) Un triunghi isoscel; b) Un triunghi dreptunghic;
e © o o o o o e e o o o o o
e © o o o o o e o o o o o o
e © o o o o o e o o o o o o
® [ ] ® ® [ ] L ® @ [ ] ® ® L] L ®
e o o o o o o e o o o o o o
¢) Un triunghi obtuzunghic; d) Un triunghi ascutitunghic oarecare.

6. In triunghiul MON isoscel masura <0 = 90°. Folosind desenul de mai jos stabiliti
valoarea de adevar a urmatoarelor propozitii:

a) MN = ON. A F N

b) MN este o catetiin A OMN. A F

c) OM = ON. A F

d) <M = 45°, A F

e) MN este o catetiin A OMN. A F -

f) ON este o catetiin A OMN. A F 0 .
g) <N = 45°. A F



* X %

*
* *

* *
LA ‘

UNIUNEA EUROPEANA Instrumente Structurale
2014-2020

7. In triunghiul ABC echilateral M este mijlocul laturii BC. Folosind desenul de mai jos
stabiliti valoarea de adevar a urmatoarelor propozitii:

a) AB = BC. A F 9
b) «C = 60°. AF
c) «MBA=90°. A F
d «<AMB=90°. A F
e) <MAC = 30°. AF

-
A

f) «CAB = 60°. AF M

8. Folosind desenul alaturat identificati cat mai multe:
a) Triunghiuri dreptunghice

b) Triunghiuri obtuzunghice

c) Triunghiuri echilaterale

9. Completati enunturile urmatoare cu unul dintre termenii ascutitunghic, obtuzunghic sau
dreptunghic pentru a obtine afirmatii adevatate:
a) In triunghiul ABC daca masura <ABC = 100° atunci triunghiul este
b) In triunghiul ABC daci misura <C = 90° atunci triunghiul este
¢) In triunghiul ABC daci masura <4 = 40°, <A = 60°, <A = 70° atunci trlunghlul
este
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d) In triunghiul ABC dacd masura <4 = <B = «C = 60° atunci triunghiul
este .
e) Tn triunghiul ABC daca masura <A = 50°,<B = 20°, atunci triunghiul
este .
10. a) In triunghiul ABC misura <A = <B = 40°. Determinati masura unghiului C.

b) In triunghiul ABC misura <C = «<B = 45°. Determinati masura unghiului A.

¢) In triunghiul ABC madsura <4 + <B = 70°. Determinati misura unghiului C.

d) In triunghiul ABC masura <A = 70°,«B = 40°. Determinati masura unghiului C.
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Congruenta triunghiurilor: recunoastere, descriere, verificare prin metode
intuitive

v Doua figuri plane sunt considerate congruente daci prin suprapunere coincid.
Doua triunghiuri sunt congruente daca prin suprapunere coincid.

Altfel spus: triunghiurile care au elementele corespunzitoare congruente doua
@) cate doud, se numesc triunghiuri congruente.

—)
ANERN

Desendam Citim Scriem

W
o

v
"he

W
WAl

triunghiul ABC
este congruentcu A ABC = A MNP

i X . h
7 \ S . “ ) triunghiul MNP
l ‘&

Daca A ABC = A MNP atunci avem

e AB=MN R
e AC=MP M
e BC=NP

e JA=<3xM
e <IB=<gN :
e X(C =<P N i

Cum recunoastem doud triunghiuri congruente

Doua triunghiuri sunt congruente daca
1. le decupam si le suprapunem, atunci triunghiurile coincid.

AMm

10
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2. masurand laturile obtinem trei perechi de laturi congruente. (fiecare pereche are o latura
din fiecare triunghi) - Cazul (L.L.L.)

Daca
AB = MN

AC = MP
BC = NP
atunci A ABC = A MNP

3. masurand gasim douad perechi de laturi congruente si unghiurile dintre ele egale. - Cazul
(L.U.L)

M
Daca
e AB =MN
e AC =MP
o JA=<3xM
N P

atunci A ABC = A MNP

4. masurand gasim doua perechi de unghiuri congruente si laturile dintre ele egale. - Cazul
(U.L.U)

A M
Daca
e AB =MN
o JA=<3xM
e JIB=4<4N
B c

atunci A ABC = A MNP

Exemple:
# Daca PM este mediatoarea segmentului AB, unde M P
reprezintd mijlocul segmentului AM atunci A PBM =
A PAM.
Avem

e BM = AM(M mijlocul segmentului AB)
e PM -latura comuna
e masurdm si gdsim AP = PB

deci A PBM = A PAM (L.L.L)

11
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# Daca AM este bisectoarea unghiului BAC, iar MB L AB si MC L AC atunci A ABM =
A ACM si CM = BM.

C
Avem
o JIBAM = «CAM (AM este
bisectoarea unghiului BAC
e AM -laturd comuna {
e masuram si gasim «KBMA = <CMA
deci AABM = A ACM (U.L.U)
Deoarece AABM = A ACM avem BM = CM.
A e

Sa exersam!

1. Gasiti In figura de mai jos perechile de triunghiuri congruente si colorati fiecare pereche de
triunghiuri congruente cu aceeasi culoare.
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2. Intriunghiul isoscel ABC de bazi BC punctul M este mijlocul laturii BC. Aratati ci A ABM =

A ACM. (poti folosi figura alaturata).

A
M

3. Punctele M si N sunt situate de o parte si de alta a segmentului AB astfel incat AM = AN =

3 cm. Inplus $MAB = <NAB = 70° , iar MB = 4 cm.

a) Aritati ci A MAB = A NAB.

M
3 4
70°
A B
70°
3
N

b) Determinati lungimea segmentului BN.

13
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4. Punctele M si N sunt situate de o parte si de alta a segmentului AB astfel incat «xMAB =

INBA = 70°, iar xMBA = <NAB = 50°. In plus MB = 5 cm.
a) Aratati ci A MAB = A NBA.

b) Determinati lungimea segmentului AN.

5. Punctele M si N sunt mijloacele laturilor BC, AC ale triunghiului echilateral ABC.

a) Aratatica A MAB = A MAC.

b) Aratati

ca

A MAB

BC.

14
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C) Aratatica AM = BN.

6. In figurade maijos AD |l BC si AB || DC. Verificati daca A ABC = A CDA.
A D
B C
7. 1Infigura de mai jos OM = ON = OP = 0Q si <MOP = «<P0Q = QON.
Verificati daca A MOP = AQOP si A POQ = A QON.
P
M N

15
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8. Decupati figura de mai jos, in care AB = BC = CD = DA (ABCD este un romb). Cu ajutorul

decupajului obtinut stabiliti valoarea de adevar a urmatoarelor afirmatii:

a)
b)
c)
d)
e)
f)

AABC =AADC
AABD = ACBD
AABO = A CBO

AAOB =AAO0D
AAOB =ACOD
< ABO = 2CBO

>>>>>>
T 77T

F

16
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Mediana

v' Mediana este segmentul care uneste un varf al unui triunghi cu mijlocul laturii

opuse.

U v" Orice triunghi are 3 mediane.

O v In orice triunghi cele trei mediane se intersecteaza intr-un punct numit centru de
greutate al triunghiului. Acest punct se
noteazd G.

A

Exemple:
# Intriunghiul ABC segmentele AM, BN, CP

sunt mediane.

# Intriunghiul dreptunghic ABC segmentul AD este mediana.
Tn plus observam ca 2 - AD = BC. .

§ “Z Tntr-un orice triunghi dreptunghic S

mediana corespunzatoare unghiului

drept este jumatate din ipotenuza.

inﬁltimea

v’ Inalfimea este segmentul dus dintr-un varf al unui triunghi perpendicular pe
latura opusa. Celalalt capat al inaltimii este situat pe latura opusa.

v" Lungimea naltimii este egala cu distanta de la varf la latura opusa.

v Orice triunghi are 3 inaltimi.

v' Tn orice triunghi cele trei iniltimi se intersecteaza intr-un punct notat cu H.

(@] S

17
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Exemple: A

# TIn triunghiul ABC segmentele AD, BE, CF
sunt Tnaltimi.
E
F H
[] c
D

# Intriunghiul ABC segmentele AD, BE, CF sunt inaltimi. Ele se intersecteazi in
exteriorul triunghiului ABC. \

A
E
D —I B Cc
1. Completeaza figurile geometrice de mai jos pentru a obtine afirmatii adevarate:

\Y
A
M N
B C
P _I u
T

a) Segmentul AD este mediana in triunghiul ABC.
b) Segmentul PQ este mediana in triunghiul MNP.

Sa exersam!

18
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c) Segmentul MO este mediana in triunghiul MNP.
d) Segmentul TS este mediana in triunghiul TUV. A
e) Segmentul OR este mediana in triunghiul MOP.
2. In figura alaturata triunghiul ABC este isoscel, AB = AC.
a) Construiti in triunghiul ABC medianele BM si CN.
b)

C) Masurati lungimile segmentelor BM si CN.

d) Cu ajutorul riglei stabiliti valoarea de adevar a urmatoarelor afirmatii:

e BM=CN A F
e AM = AN A F
e AAMN este isoscel. A F

3. Intriunghiul ABC medianele AM si BN se intersecteaza in punctul G. Dreapta CG

intersecteaza latura AC in punctul P. A

a) Completati desenul alaturat cu informatiile din
enunt.

b) Utilizand figura obtinuta, determinati cu ajutorul
riglei lungimile segmentelor AP, BP, GB, AG,
BN, GM, GN, AM.

19
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c) Pentru valorile gasite la punctul b) stabiliti valoarea de adevar a urmatoarelor afirmatii:

e 3GB =2BN A F
e (GB=2GN A F
o 3AG = 2AM A F
o AG =2GM A F
e Segmentul CP este mediand in A ABC. A F

4. Tn triunghiul dreptunghic ABC, <A = 90°, AM este mediana corespunzitoare varfului A.

a) Completati  desenul  alaturat cu B
informatiile din enunt.

b) Utilizand figura obtinuta, determinati cu
ajutorul riglei lungimile segmentelor
AM, BM, CM.

c) Pentru valorile gasite la punctul b) stabiliti valoarea de adevar a urmatoarelor afirmatii:

20
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e AM = MB A F
e A ABM este isoscel. A F

5. Completeaza figurile geometrice de mai jos pentru a obtine afirmatii adevarate:

\%

a) Segmentul AD este indltime in triunghiul ABC.
b) Segmentul PQ este inaltime in triunghiul MNP.
c) Segmentul MO este indltime in triunghiul MNP.
d) Segmentul TS este inaltime in triunghiul TUV.
e) Segmentul OR este indltime in triunghiul MOP.
6. In figura alaturati triunghiul ABC este isoscel, AB = AC.
a) Construiti in triunghiul ABC inaltimile BM si CN.
b) Misurati lungimile segmentelor BM si CN.

c) Cu ajutorul riglei stabiliti valoarea de adevar a urmatoarelor afirmatii:

e BM=CN A F
e AM = AN A F
e AAMN este isoscel. A F

21
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7. 1Intriunghiul ABC iniltimile AD si BE se intersecteazi in punctul H. Dreapta CH
intersecteaza latura AC 1n punctul F.
a) Completati desenul alaturat cu informatiile din A
enunt.

b) Utilizand figura obtinuta, determinati cu
ajutorul raportorului masurile unghiurilor
JADE,XADF, <ACF, <ABE, ¥BAD, % BEF,
<BED.

c) Pentru valorile gasite la punctul b) stabiliti valoarea de adevar a urmatoarelor afirmatii:

o JIABE = XACF A F
e <JIABE = <BDA A F
o JADE = <ADF A F
e JIFEB = <«DEB A F
e Segmentul CF este inaltime Tn A ABC. A F
e EB este bisectoarea unghiului FED. A F

22
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8. In triunghiul isoscel ABC, AB = AC, AD este mediana corespunzatoare varfului A.
Construim DE inaltimea din D in triunghiul ADC si DF inaltimea din D n triunghiul ADB.

a) Completati desenul alaturat cu informatiile din enunt. A

b) Aratati ci A ADB = A ADC.

C) Aréatati ca <FDA = <FDE .

M
>

d) Aratati ca A AFD AED .

23
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Asemanarea triunghiurilor

Despre doua obiecte spunem ca sunt asemdndtoare daca au trdsdaturilproprietati
comune. Statuia Libertatii din Paris are elemente arhitecturale comune cu Statuia Libertatii din
New York, manzul are trasdturi comune cu parintii, bujorii din imagine seamana foarte bine,
fara a fi identici.

La notiunea de asemanare a triunghiurilor se ajunge pe cale intuitiva, considerand doua
desene, al doilea fiind obtinut prin ,,micsorarea™ primul desen.

Desenele ,,seamana”, dar nu pot fi facute sa coincida prin suprapunere. Orice segment
din primul desen nu este congruent cu segmentul corespunzator din al doilea, insa raportul
lungimilor lor este acelasi. Unghiul a doua drepte din primul desen este congruent cu unghiul
corespunzator din cel de-al doilea.

La fel sunt realizate doud harti ale aceleiasi regiuni facute la scari diferite.

24
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Considerand cea mai simpla figura geometrica - triunghiul - ajungem la definitia de mai

JOs.

corespondente proportionale.

o—/

o\ Desenam
LA
WY
4
<
<=
)
§ 12
\ 9 M
i 4
3
N N .
B p N 3
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Doua triunghiuri sunt asemenea daca au unghiurile corespondente congruente si laturile

Citim Scriem

triunghiul ABC
este asemenea cu
triunghiul MNP

AABC~A MNP
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Daca A ABC~A MNP atunci avem:
e JIA=<xM A
e <JIB =4<4N
U o JIC=4<P
AB  AC  BC
L —_——=—= k
MN ~ MP NP
O e kse numeste raport de
asemanare

Cum recunoastem doud triunghiuri asemenea

Doua triunghiuri sunt asemenea daca

1. masurand laturile obtinem trei perechi de laturi proportionale. (fiecare pereche are o latura
din fiecare triunghi) - Cazul (L.L.L.)

A
Daci 22 = 2¢ = %€ _ M
MN  MP NP
atunci A ABC~A MNP. /\
B c N P

2. masurand gasim doua perechi de laturi proportionale si unghiurile dintre ele egale - Cazul
(L.U.L)

A
Daca
M
. 4B _Ac_
MN  MP
o JIA=<3xM
B c N P

atunci A ABC~A MNP

3. masurand gasim doua perechi de unghiuri congruente - Cazul (U.U.)

A
Daca
o JIA=<3IM M
e <JIB =N
atunci A ABC~A MNP
B c N P
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4. O paralela dusa la una din laturile unui triunghi determind cu celelalte doud laturi (sau cu
prelungirile acestora) un triunghi asemenea cu cel dat. (Teorema fundamentala a

asemanarii)

MN || BC rezulta A AMN ~A ABC

Exemplu:

MN || BC rezulta A AMN ~A ABC

#” Aritati ca triunghiurile ABC si MNP sunt asemenea, stabiliti raportul de asemanare si
determinati lungimea segmentului MP.

Daca <B = AN = 65°
AB _6_3
MN 4 2
BC _9_3
NP 6 2

atunci A ABC ~A MNP si
e raportul de asemanare este

AB 3

MN 2

AC 3 4. .84 3 .
e — =>-adica— = =deci

MP 2 MP 2

3MP =16,8si MP = 5,6 cm
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Sa exersam !

1. Gasiti in figura de mai jos perechile de triunghiuri asemenea si stabiliti in fiecare caz
raportul de asemanare.

70° 8
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2. Intriunghiul ABC, misura unghiului «<BAC = 60°si AC = 3 cm, iarin triunghiul MNP misura
unghiului «MPN = 70°si MN = 6 cm ,jar NP = 8 cm. Daca A ABC~A MNP atunci
a) calculati masura unghiului <ACB;

b) calculati masura unghiului <ABC;

C) calculati raportul de asemanare al celor doud triunghiuri;

d) calculati lungimea segmentului BC.
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3. Pe latura AB a triunghiul ABC, AB = 18 cm, BC = 48 cm, alegem punctul M situat la
distanta de 3 ¢m fata de A. Paralela prin M la BC intersecteaza AC in N si AN = 6 cm.
a) Completati figura alaturata cu informatiile din enunt.

B C
48

b) Stabiliti daca A ABC~ A AMN.

c) Calculati perimetrul triunghiului AMN.

4. In figura alaturatd dreptele AB si CD sunt paralele, iar AB = 30 cm,CA = 12 cm,0C =
6 cm, iar OD = 8 cm.
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a) Stabiliti dacd A COD ~A AOB.

30

b) Calculati perimetrul triunghiului AOB.

5. 1n triunghiurile dreptunghice ABC si MNP in B respectiv N avem <ANC = <MPN = 50°
si BC = 3 cm, iar AC = 4,7 cm respectiv MP = 23,5 cm.
a) Stabiliti daci A BAC~A NMP.
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47
b) Calculati perimetrul triunghiului AOB. » 070, 0 Z A

6. Decupati triunghiul ABC din figura de mai jos. Construiti cu ajutorul acestui decupaj un
triunghi asemenea cu acesta si laturile cu lungimea 3 ori mai mare.
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Probleme practice de determinare a diferitelor masuri. Modelarea unor
configuratii uzuale

1. Determinarea laturilor unui triunghi dreptunghic

In matematici existi unele concepte si teoreme care sunt considerate piloni
fundamentali. Acestea sunt idei care stau la baza multor descoperiri si aplicatii practice.
Unul dintre aceste concepte de baza este Teorema lui Pitagora. Numele acestei teoreme
provine de la marele matematician grec Pitagora, care a trit in secolul al V-lea 1.Hr. Desi
Teorema lui Pitagora a fost formulata si utilizata inainte de el de catre alte civilizatii antice,
cum ar fi egiptenii si babilonienii, Pitagora a reusit sa o prezinte si sa 0 demonstreze intr-0
maniera generala.

Teorema lui Pitagora stabileste o relatie matematica fundamentala in geometrie,
care se aplica triunghiurilor dreptunghice.

AN

Teorema lui Pitagora afirma ca:
patratul lungimii ipotenuzei (latura opusa unghiului drept) a unui triunghi

ggl'
%
7
/)9

N
dreptunghic este egal cu suma patratelor lungimilor celorlalte doud laturi(catete).

Exemple:

# 1n triunghiul dreptungic ABC, masura unghiului A = 90°, iar AB = 4cm si AC =

3 cm. Determinati lungimea ipotenuzei BC. c
Din Teorema lui Pitagora(T.P) se obtine

AB? + AC* = BC? ’
42+32=B(C?= B(*=25=BC =5cm A ; °

# n triunghiul dreptungic ABC, masura unghiului ~ ©
A=90° iar AB=12cm si BC = 13 cm.
Determinati lungimea laturii AC. 1
Din Teorema lui Pitagora(T.P) se obtine

AB? + AC? = BC*?
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1224+ AC? =132 => 144+ AC? =169 = AC?* =25 = AC =5cm
2. Aproximarea inaltimii unui obiect foarte inalt
Ne propunem sa calculam de exemplu inaltimea Turnului cu ceas din Sighisoara.

Masuram distanta de la baza turnului la punctul exterior unde ne aflam, distanta OA =
a. Plasdm intre raza vizuald care merge spre varf si cea care merge spre punctul de la baza,
pe verticald, o marime cunoscutd MN = b si masurdm distanta OM = c. Avem acum
date suficiente pentru a determina
indltimea turnului.

Dreptele AB si DE sunt paralele (ambele
au directia verticald) deci AABC ~AEDC.

. AB AO . MN-AO
Deci— = — deci 4B = .
MN MO MO

Practic am masurat 40 = 32m, MN =1m,MN = 0,5m deci AB = 64 m.

3. Aproximarea distantei pana la un punct fix inaccesibil

Suntem ntr-un punct A pe plaja (la Costinesti) si vrem sa estimam distanta pana la un vapor
(epava) aflat in larg, in punctul O.

Iata o posibilda variantd in s e — _l" P
figura alaturata. Ne deplasam din = L LT el
punctul A pand in punctul B, | \ \ﬂ‘ =

masurand distanta AB = b.

Marcam pe nisip directiile BO
si AO.

Pe directia AO consideram
punctul C la distanta a fata de A,
prin care ducem o paraleld la AB.
Aceasta intersecteaza dreapta BO
in D. Masuram lungimea CD = c.

Tn triunghiul OAB, cu AB ||
CD implicda A OAB~AOCD si

0OA AB . X+ b
ZZ =22 deci =2 =2 de unde
ocC CD X c

X a b . a b—c .
-+-=-.Seobtine—=— six = —.
x x [ X c b—c

50-30

= 1500 m.

Practic am masurat AC = 50m, AB = 31m, CD = 30m deci AB = 3130 =
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4. Aproximarea distantei dintre doua un puncte fixe inaccesibile

Suntem intr-un punct O pe plaja (in Caraibe) si vrem sa estimam distanta dintre insulele A
si B.

Iata o posibila varianta in figura alaturatd. Marcdm pe nisip directiile BO si AO. Masurdm
cum am facut mai devreme distanta
0A = a.

Pe directia OA ne deplasam din
punctul O pana in punctul €, masurand
distanta OC = b.

Pe directia AO consideram punctul
C la distanta b fatd de O, prin care
ducem o paralela la AB. Aceasta
intersecteaza dreapta BO 1n D.
Masuram lungimea CD = c.

Tn triunghiul 0AB, cu AB || CD

0A _ AB

implica A OAB~AOCD si — = —,
oc  ¢D

a-c

deci 2 =% deunde x = %5,
b c b

Practic am masurat A0 = 500m, CO =1m, CD =3 m deci AB = 50# = 1500 m.

Sa exersam!

1. Alina are o gradina in forma de triunghi isoscel notat ABC, AB = AC. In gradini are o
fantana plasata in punctul D, mijlocul laturii BC. Distanta de la A la D este de 8 m, iar de
la D la C este de 6 m. Vrea sa construiasca un gard pentru aceasta gradina. Determinati
lungimea acestui gard.
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2. Diana are o gradina in forma de triunghi. Schita ei este reprezentata in figura alaturata de
triunghiul ABC. In gradin are o fantana plasata A
in punctul D pe latura BC. Distanta de la A la
D este de 24 m, de la D la C este de 32 m, de
la D la B este de 10 m. Vrea sa construiasca un 04
gard pentru aceastd gradind. Determinati
lungimea acestui gard, daca directia AD este
perpendiculara pe directia BC. il c

32

o

3. Marian are un teren in forma de triunghi avand laturile de lungimi 12 m ,15 m respectiv
17 m. Schita acestui lot este reprezentata in figura alaturata de triunghiul ABC. Vecinul lui
lon are un lot lipit de al acestuia, reprezentat de c
triunghiul BCD. lon nu a putut sa masoare dimensiunile
terenului sdu, dar stie cd latura BD este paralela cu
latura AC, iar latura CD este paralela cu latura AB a 12
lotului lui Marian.
a) Stabiliti daca cei doi vecini au loturi egale.

D

15
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b) Cei doi vor sa imprejmuiasca cu un gard intreaga suprafatd, fara gard intre ei.
Determinati lungimea gardului construit de cei doi.

4. O schitd a noului parc din oras este reprezentatd de figura aldturatd. Punctele 4, B, C
reprezintd locuri de intrare in parc, punctul F o fantand arteziana, in punctul S este
amplasatd statuia lui Mihai Viteazul.

Distanta de la intrarea B la fantina A

arteziana este de 50 m de la intrarea A la

fantana arteziana este de 120 m, iar de la 120 &

intrarea C la fantana arteziana este de 350 C
m. De la intrarea A statuic este o distanta = *° ¢ s >°

de 200 m. In plus directia AD este
perpendiculara pe directia BC.
a) Determinati distanta de la fantana arteziana la statuie.
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b) Determinati lungimea gardului care imprejmuieste parcul.

5. O harta schematicd a judetului Dolj arata ca in figura alaturata. C- reprezinta orasul Craiova,
G - localitatea Giubega, B- orasul Bailesti, C’ orasul Calafat, iar R- localitatea Rast. Distanta
GC' =40 km,CG = 50 km,iar GB = 12 km. Daca directia GB este paraleld cu directia
C’'R determinati distanta Calafat-Rast. o
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6. Dan are in curte o piscind dreptunghiulara cu lungimea de 16 m si latimea de 15 m. La
jumadtatea lungimii bazinului vrea sa monteze un reflector care bate la o distanta de 17 m.
Stabileste daca va fi luminatd intreaga piscina.

X
[

7. Vasile are o livada cu meri. Schita ei este reprezentata de figura aldturata. Este formata
dintr-un dreptunghi ABDE unde AB = 150m, iar BD = 200m si triunghiul dreptunghic
BDC, «BDC = 90°,unde CD = 250 m. Vasile vrea sa isi protejeze livada de daunatori. A
gasit un dispozitiv care actioneazd pe o razd de 250m .

Stabiliti daca amplasa dispozitivul in punctul D va fi protejata intreaga livada.
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200 -

c
E 150 D 250 ]

8. Teme de portofoliu ,,Despre distante”:
e Determinati indltimea celui mai inalt copac din apropierea scolii.
e Determinati distanta dintre casa voastra si cea a vecinului (fara a intra la el in
curte).
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